MATH - ANALYSE g o e
Symétrie ( Fonctions) SY-5G
Définitions:

I étant un ensemble de réels , f une fonction numérique d’une variable réelle de domaine I et (C ) une courbe dans le plan.
o [ estdit centré en 0 lorsque : Pour tout x élément de I alors — x est élément de 1.
e festdite paire lorsque :  a) Iestcentré en0.
b) f(-x)=f(x)
e fest dite impaire lorsque : a) I est centré en 0.
b) f(-x)=-f(x)
e (C)admet une droite (u) comme axe de symétrie lorsque
le symétrique de tout pt de ( C ) par rapport a (u) estunpt de (C).
e (C)admet un point A comme centre de symétrie lorsque
le symétrique de tout pt de (C ) par rapport a Aestunptde (C).

Théoréme_(admis)

f étant une fonction numérique d’une variable réelle de domaine I .
(C) est 1a courbe de f dans un repére orthonormé d’origine O et d’axes (x’x) et (y’y) .

alors
o festpairesur  siet seulement si (y’y) est un axe de symétrie de (C)
o festimpaire sur [ si et seulement si O est un centre de symétrie de (C).

o Sif(2a-x)=1f(x)ou f(a—x)=f(a+x)sur [alors la droite (d): x = a est un axe de symétrie de (C).
Si f(2a — x) = - f(x) sur I alors le point I(a ; 0) est un centre de symétrie de (C).
Si f(2a-x) + f(x) = 2b sur I alors le point A(a ; b) est un centre de symétrie de (C).

NB : La réciproque est vraie dans chaque cas 4 condition que les domaines soient bien précisés.
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(0,1, /) est un repére du plan d'axes (x'0x,y'0y)
Mz ; y)e:M’(x’;y'):onl?polmduplan.
M et M’ sont symétriques ~ Représentations Relations Exemples
per rapport & entre les coordonnées
, d L M x' =x
Laxc(x' x) ) r y’-.y
Ly
wh X =-x
L'axe (5" y) Wty y=y
o %
¥ + X' =-x
L’oﬁgimo Mot i y'=-y
La droite (u) d’équation : y = x % x'=y
1ére bissectrice des axes A M y'=x
1 i e
La droite (v) d’équation : y = - x 7 X' =-y
2¢me bissectrice des axes ' Yy =-x
O A
4 , ) M X’=2a-x
La droite (D) d’équation : x =2 N__]’:{___,, y'=y
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] M X'=2a-x
¢ 2 . Y=
LepointA(a,0) o] R\'M’ 2 Yimey
7| I M xX’=2a-x
Lepoint I1(a;b) bt / y’=2b-y
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Symétrie ( Fonctions) SV_S6G

feet g sont des fonctions numeériques d’1 variable réelle . 7 7
(C):courbedef ; Domf=] On suppose dans 1,2 et3 que:six € Ialors -x €
(C):courbedeg ; Domg=1 etdans4 :six € Ialors 2a—-x)e J

Représentations ' Relations Exemples
1 ©) et (C) symétriques g(x)=-f(x)
par rapport a ( x’x)
2 (C) et (C’) symétriques g(x)=f(x )
: par rapport a (y’y)
. (C) et (C’) symétriques g(x)=-f(x)

par rapport a I’origine O.

4 (C) et (C°) symétriques
par rapport a la droite
(D):x=a

g(2ax)=f(x)




